المحاضرة التاسعة 
جدل المعرفة الرياضية:الهندسة الاقليدية والهندسات المعاصرة
تمهيد:
               ما طبيعة المكان في الهندستين؟ وما العلاقة بين المفهومين؟
أولا:الهندسة الاقليدية
 تتميز الهندسة الاقليدية بالارتباط الوثيق بين الهندسة الاقليدية والتصور الكلاسيكي للعالم : التصور الكلاسيكي للعالم :التصور القائم على التطابق بين الهندسة الاقليدية والواقع الفيزيائي .
  تتميز الهندسة الاقليدية (نسق اقليدس) بأنها تجريد للواقع الفيزيائي ومطابقة له ،هذه الفكرة جاءت كنتيجة لاعتقاد اقليدس بأن الأرض دائرية ،انطلاقا من فكرة أن الدائرة هي أتم الأشكال الهندسية ،والتي على ضوئها راح يحاول بناء نسقه الهندسي المنسجم مع معتقده.
  كان لليونان الفضل والسبق في اكتشاف البرهان الاستنباطي على النتائج التي توصل إليها المصريون والتي كانت تقر بفكرة تجريبية الهندسة ،وقد تم ذلك على يد "فيثاغورس" الذي توضح نظريته طبيعة الدور الذي أسهم به اليونان في الهندسة والذي يعني "اكتشاف إمكان بناء الهندسة على نسق استنباطي  يكون من الممكن استخلاص كل نظرية فيه بطريقة دقيقة من مجموعة من البديهيات ،وسوف يظل بناء الهندسة في صورة نسق للبديهيات يرتبط إلى الأبد باسم إقليدس.
1-طبيعة البرهان الهندسي:
  ينطلق إقليدس من ثلاثة منطلقات هي :البديهيات والتعريفات والمسلمات،فالبديهيات هي قضايا بينة بنفسها ولا تحتاج إلى برهان ولا يمكن أن يبرهن عليها ،وتتميز أنها مشتركة بين جميع العلوم.
 والتعريفات ،والمسلمات: وهي قضايا أولية غير واضحة بذاتها ولكن يسلم بها الرياضي تسليما ،وهي تظل صحيحة ما دامت لم تؤد إلى تناقض تكشف عنه التجربة الواقعية.
  وما يميز هندسة إقليدس أنها مطابقة للواقع ومعبرة عنه :فالحقيقة الرياضية قائمة على المطابقة التامة مع الخارج أو العالم الخارجي،كما أن أفكاره وبديهياته استعان بها المهندسون المعماريون في البناء والتشييد.
2-أهم خصائص النسق الاقليدي:
-الهندسة الاقليدية هندسة تجريبية حسية جاءت تعبيرا عن الواقع الخارجي ومطابقة له،فهي إذن هندسة مستوحاة من الوسط الطبيعي مباشرة ،ولكنها صيغت بفعل التنظيم في شكل نسق يمكن على أساسه البرهنة على أية نظرية هندسية إقليدية.
-هندسة من السهل تصورها بصريا والتأكد منها تجريبيا،لذلك شكلت أرضية متينة للعديد من الفيزيائيين الذين وجدوا فيها تطابقا كبيرا بين هندستهم الرياضية ونظرياتهم الفيزيائية.
ثانيا:الهندسات اللاإقليدية:
   رفضت هذه الهندسات بديهيات الهندسة الاقليدية :وكان مبرر الحديث عن الهندسة اللاإقليدية هو ذلك السؤال الذي حير العلماء والفلاسفة منذ الهندسة الاقليدية وهو "هل فضاؤنا الحقيقي فضاء إقليدي أم غير إقليدي؟ ضف إلى ذلك السؤال :هل الهندسة غير الإقليدية يمكن تصورها ذهنيا أم حدسيا مثل الهندسة الاقليدية أم لا؟
   تقوم الهندسات اللااقليدية على تصور مناقض لمبادئ وأوليات الهندسة الاقليدية بما فيها المكان الاقليدي الذي تحول إلى مستو كروي وآخر مقعر والذي ترتب عنه إسقاط مسلمة التوازي الاقليدية ومن ثمة تصور جديد للمفاهيم الرياضية المرتبطة به،وتغير مفهوم الحقيقة الرياضية وكذا طبيعة النسق الرياضي.
ثالثا:نتائج الثورة الاإقليدية:
-قوانين الهندسة الرياضية أصبحت مجرد اصطلاحات مع بوانكاريه.
-الرياضيات أضحت ذات طبيعة علائقية  قائمة على علاقات اللزوم بين الأوليات والنظريات.
-الحقيقة الرياضية حقيقة ذهنية فضائية لا واقعية وذات طابع نسبي لا مطلق.
-الهندسات اللاإقليدية هندسات صورية منطقية قائمة على الاتساق.
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